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1 Sats

D4 vinkeln x &r i radianer géller

f(z) =sinz

f'(x) = cosx



2 Bevis

2.1 Antaganden
2.1.1 Instingningssatsen

For kontinuerliga funktioner f(z) och g(x) som uppfyller
limg_, f(z) = limy_q g(z) = L Géller for kontinuerliga funktionen h(z)
dar g(z) < h(x) < f(z) ar limy_,, h(z) = L

f(x)

a, L

2.1.2 Snabba rikneregler for lim
o lim, ,, f(2) + g(x) = limy_, f(x) + limgy_, g()

o lim, o f(2) * g(z) = limgy—o(f(2)) * limgy—q(g(z))

2.1.3 Derivata definition

Fle) — fim L) = @)

h—0 h

2.1.4 Additionsats for sin (sin (u + v))

sin (u + v) = sinw cos v + cosusin v



2.2 Bevis

sinz +h —sinx

, f(x) =sinz

=1
hlg(l) h
. sinxz-cosh+cosz-sinh —sinz
= lim
h—0 h
. (sinfc -cosh —sinx n cos - Sinh)
= lim
h—0 h h
) . cosh—1 . sinh
=sinz lim ———— + cosx + lim
h—0 h—0 h
v s inh
2.2.1 Ldsning av 3~
)
(0,1)
R
z \|T
T
Q S(1,0)
x>0

sinz = |PQ| < |PS| <z, x <|PT|+ |ST| < |RS| =tanx

sin x sin x

<l, z< , T-cosxT < sinx

T

Ovan innebéar att .
sin

cosz < <1
Och enligt instdngninsatsen &dr da
sin h
lim =1
h—0 h



o e h—1
2.2.2 Losning av “*—

cosh—1 cosh+1

cosh—1 — .
h cosh +1
B cos2h —1
~ h(cosh+1)
= sin? h
~ h(cosh+1)
__sin h sin h
h cosh+1
Som tidigare visat dr limy_,q Si?lh =1
liny o 24y = 0/2 =0
2.2.3 Slutsats
Med x i radianer.
f(z) =sinz
cosh—1 sin h

/ o . .
fi(z) = smw}lllg% . —|—COSJ)}]L1L% 5

=sinx -0+ cosx -1

= COsST
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